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Direfenciacao vertical

Dizemos que dois produtos sao verticalmente
diferenciados quando, qualquer que seja a
caracteristica sob a qual os dois sao comparados, todos
0s consumidores preferem um desses produtos ao
outro.

Exemplos

» Um computador com 8Gb de memoria RAM e outro
computador com 2Gb de momdéria RAM e idéntico
ao primeiro sob outros aspectos.

» Um quarto de hotel com ar condicionado, todos os
canais de tv a cabo e drea de 70m? e um quarto de
hotel sem ar-condicionado, sem televisao e area de
15m?.



Exemplo

Cada consumidor consome zero ou uma unidade do
bem e tem funcao de utilidade

Ulx, s, q) = {u(x) +s casoq=1

u(x) caso q=0
na qual s € um indice de qualidade do bem em guestao
e q é uma variavel que assume valor 1 caso o bem
tenha sido adquirido e 0 caso contrario.
Seja I a renda do consumidor e suponha que p seja
pequeno em relacao a I. Entao, o ganho de utilidade do
consumidor ao adquirir um bem com qualidade s sera:

Ul —p,s,1) —U(L,s,0) ~ —u'(I)p +s



Exemplo

Chamando 1/u’(I) =0 e normalizando u(I) =0 ficamos
com a seqguinte funcao de utilidade

U s—§ casoq=1
0 caso q =0

Caso u(x) seja concava, 0 serd crescente em relacao a
renda.



Diferenciacao horizontal

Dizemos que dois produtos sao horizontalmente
diferenciados quando ha divergéncia entre os
consumidores acerca de qual produtos possui a
caracteristica mais desejada.
Exemplos:

» AutomOveis idénticos com cores diferentes

» Lojas em localidades diferentes
» Comidas com temperos diferentes



Exemplo: modelo de cidade linear de Hotelling

» Consumidores sao distribuidos uniformemente ao
longo de uma cidade linear com extensao igual a 1.

» Duas lojas vendem exatamente o mesmo produto.
Cada loja esta localizada em um extremo da cidade.

» Os consumidores tém um custo de transporte de t
por unidade de distancia e consomem zero ou uma
unidade do bem.

» 5 €& 0 preco total maximo (incluindo custo de
transporte) que um consumidor aceita pagar para
comprar o bem.

> p1 € p2 SA0 0S precos cobrados pelas lojas 1 e 2,
respectivamente.



Exemplo: modelo de cidade linear de Hotelling

Um consumidor localizado a uma distancia x da loja 1
deverd
» comprardalojalcasos>p;+txe
p1+tx <p2+t(1—x)
» comprardaloja2 casos>py,+t(1—x) e
p1+tx>p2+t(1—x)
» nao comprar o produto caso s <pj;+tx e
s<p2+t(l—x)



Bens como cestas de caracteristicas

» Bens sdo considerados cestas de caracteristics.

» As preferéncias dos consumidores sao definidas
com relacao ao total provido por todos bens
consumidos de cada caracteristica.

» Problema: nem sempres faz sentido somar as
caracteristicas de bens diferentes.



Abordagem da teoria do consumidor tradicional

U(qo,q1y---yqn)

Essa especificacdo da funcao de utilidade é
excessivamente genérica. Formas funcionais
especificas sao usualmente aplicadas.



Abordagem da teoria do consumidor tradicional

U(qo,q1y---5qn)

Essa especificacdo da funcao de utilidade é
excessivamente genérica. Formas funcionais
especificas sao usualmente aplicadas.Por exemplo:

u=u !qo, (i qf)vp]

Nesse caso, a funcao de utilidade pode ser muito
especifica.
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Escolha 6tima

Se uma empresa pode produzir apenas um tipo de
produto com qualidade s. Que nivel de qualidade deve
escolher?

Decisao de um planejador social

q
rT)qaxW(q,s) = J P(x,s)dx — C(q,s)
»S 0

Em que
P(q,s) é a funcao de demanda inversa.
C(q,s) € afuncao de custo.



Condicdes de 6timo

1. Igualdade entre preco de demanda e custo
marginal:
P(q,s) = Cq(qas)
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1. Igualdade entre preco de demanda e custo
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Condicdes de 6timo

1. Igualdade entre preco de demanda e custo
marginal:
P(q,s) = Cq(qas)

2. lgualdade entre custo marginal médio da qualidade
e valor marginal médio da qualidade:

Jq Ps(x,s)dx = Cs(q,s)
0

ou
fg Ps(x,s)dx  Cs(q,s)

q q




Condicao de lucro maximo do monopolista

rr;asxﬂm(q,S) =qP(q,s) —c(q,s)

Condicoes de primeira ordem:

P(q,s) + qPq(q)S) = Cq(q,s)

qPs(q,s) = Cs(q,s)

ou
Cs(q,s)

q

Ps(qas) =



Conclusao

Enquanto o critério de eficiéncia pede que se iguale o
beneficio marginal médio (ao longo da curva de
demanda) da qualidade com seu custo marginal médio
(por unidade consumida), o monopolista iguala o
beneficio marginal da qualidade, calculado para o
consumidor marginal a seu custo marginal.



Exemplo 1

Funcao de utilidade: U; =6;s—p caso o consumidor
consuma uma unidade do bem e U =0 caso
contrario.
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Exemplo 1

Funcao de utilidade: U; =6;s—p caso o consumidor
consuma uma unidade do bem e U =0 caso
contrario.

Consumidores sao pontos do intervalo [0,1] .
Classificados em ordem crescente de acordo
com 6.

Distribuicao de 0 F(0) é a fracao dos consumidores com
0; < 0. F'(q) € o valor de 0 para o qual
F(6) =q.

Funcao de demanda q=1—F(p/s) ou
p="P(q,s) =sF'(1—q).



Exemplo 1 (continuacao)

Disposicao marginal média a pagar

1 rd 14
—J Ps(x,s)dx:—J F'(1 —x)dx
qJo qJo



Exemplo 1 (continuacao)

Disposicao marginal média a pagar

1 rd 1 rd
—J Ps(x,s)dx:—J F'(1 —x)dx
qJo qJo

Disposicao marginal marginal a pagar

Ps(q,s) =F '(1—q)



Exemplo 1 (continuacao)

Disposicao marginal média a pagar

1 r4g 1 rd
—J Ps(x,s)dx:—J F1(1—x)dx
qJo qJo

Disposicao marginal marginal a pagar
Ps(q,s) =F'(1—q)

Subprovisao de qualidade

Como F~! é uma fungdo crescente, temos
x<q=F'(1-x)>F'(1—-q), 0o queimplica que a
disposicdo marginal a pagar pela qualidade é inferior a
disposicdo marginal média a pagar.



Exemplo 1’

v

0 é uniformemente distribuido no intervalo [0, 1];
a funcdo de custo é

v

CS2

C(q,s) = q—
(qs)q2

v

Calcule a propensao marginal média a pagar e a
propensao marginal marginal a pagar pela
qualidade.

Verifique que, quando as diferencas de producao
sao levadas em consideracao, o monopolista e um
planejador social escolhem a mesma qualidade.

v



Exemplo 2: duracao 6tima

» s € a duracdo do produto (ex. lampada).

» consumidores estao preocupados apenas com o
tempo de servigo que adquiriram: U(q,s) =v(qs),
ou, em termos de funcao de demanda
P(q,s)/s = P(qs).



Exemplo 2 (continuacao) — Solucao 6tima

O planejador social deve maximizar

q
Wig,s) = Jo P(x,s)dx —c(s)q



Exemplo 2 (continuacao) — Solucao 6tima

O planejador social deve maximizar
q
W(g,5) = | "Plx,s)ax—cls)q
0

= Jq sP(xs)dx —c(s)q
0



Exemplo 2 (continuacao) — Solucao 6tima

O planejador social deve maximizar

W(q,s) = P:P(x,s)dx—c(s)q
= [ sP(xs)dx — c(s)q

Jo S

A maximizagao sobre q e s é equivalente a
maximizacao sobre q e s. Portanto, o planejador social
deve escolher s de modo a minimizar o custo médio da
durabilidade (c(s)/s).



Exemplo 2 (continuacao) — Solucao de
monopdlio

O lucro do monopolista é

Para maximizar seu lucro, o monopolista também
deverd escolher s de modo a minimizar o custo médio
da durabilidade. Assim, nesse exemplo, o monopdélio
nao introduz distorcao de qualidade.



Exemplo 3: A condicao de Dorfman-Steiner

Funcao de demanda: D(p,s) em que p € o preco do
produto e s é o gasto com propaganda.

Funcao de custo: C(q)+s em que q é a quantidade
produzida.

O problema do monopolista é:

rr;gx ”m(pys) :]:)D(]Z),S) - C(D(P,S)) —S



Exemplo 3: condicdes de primeira ordem.

dTT/dp =0

D(p,s) +pr(P,S) = C,(D(P,S))Dp (P,S)
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dTT/dp =0
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Exemplo 3: condicdes de primeira ordem.

dTT/dp =0

D(P,S) +pr(P,S) = C,(D(P,S))Dp (P,S)
- Dp(P,S)(P - C/(D(P,S))) = D(P,S)

—D,(p,
PP S)D(p,S)
ep(p—C’(D(p,s))) =p.




Exemplo 3: condi¢cdes de primeira ordem

dTT/ds = 0

st(p)S) - C/(D(p)s))Ds =1



Exemplo 3: condicdes de primeira ordem
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Exemplo 3: condicdes de primeira ordem
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Exemplo 3: condicdes de primeira ordem

dTT/ds = 0
st(p)S) - C/(D(pys))Ds =1
Ds(pas)(p - C/(p,S)) =1
Di(p,s)=——(p— C’(D(p,s))) = =

D(p,s) D(p,s)
5s(p - C/(D(pas))) =

D(p,s)



Exemplo 3: A condicao de Dorfman-Steiner

Dividindo a ultima condicao pela primeira ficamos com

S €s



Nao apropriacao de excedente e subprovisao

de diversidade

0 caso de um novo produto com demanda independente

Quantidade

Condicao de eficiéncia

para oferta do bem
ABC > f

em que f é o custo fixo.

Condicao para oferta

por parte do monopdlio

ADEF = f



Producao de substitutos e super provisao de
diversidade

Um exemplo

>

| 2

Cidade linear com comprimento igual a 1.

Consumidores homegeneamente disribuidos ao
longo da cidade.

Cada consumidor escolhe entre consumir uma ou
zero unidades do bem.

5 € 0 valor maximo que eles aceitam pagar por uma
unidade, incluindo o custo de transporte.

O custo de transporte é t vezes a distancia até a
loja.

S6 é permitido a existéncia de lojas nos extremos
da cidade.

Cada loja tem custo fixo f. O custo varidvel é zero.
Suponha s > 2t.



Exemplo: Solugcao 6tima




Exemplo: Solucao étima

» A = Excedente bruto
com apenas 1 loja.




Exemplo: Solucao étima
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Exemplo: Solucao étima

» A = Excedente bruto
com apenas 1 loja.
» B = Ganho de

Excedente bruto com
2 lojas.



Exemplo: Solucao étima

» A = Excedente bruto
com apenas 1 loja.

» B = Ganho de
Excedente bruto com
2 lojas.

Segunda loja se justifica
caso B >f, isto é

t
4

> f



Exemplo: Solugcao de monopdlio




Exemplo: Solucao de monopdlio

«n|

» A = Receita com
apenas 1 loja.




Exemplo: Solucao de monopdlio

«n|

» A = Receita com
apenas 1 loja.




Exemplo:

Solucao de monopdlio

«n|

» A = Receita com
apenas 1 loja.

» B = Ganho de receita
com 2 lojas.




Exemplo: Solucao de monopdlio

s

» A = Receita com
apenas 1 loja.
» B = Ganho de receita
com 2 lojas.
Monopdlio implementa

segunda loja caso B > f,
isto é

> f

N+



Exemplo: conclusao

Caso
t t
_Zf>_
2 4

um monopolista abrira a segunda loja, embora isso
impligue uma reducao no excedente social.
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