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DO CONSUMIDOR

PROF. DR. ROBERTO GUENA DE OLIVEIRA

(1) O governo de determinado pais pratica uma politica de subsidio ao consumo de trigo que
faz com que o preco ao consumidor desse produto seja 10% inferior ao preco que seria
praticado sem essa politica de subsidio. Esse governo estd pensando em modificar sua
politica de subsidio. Para mensurar o impacto de bem estar decorrente das variagoes
do preco do produto, ele contratou uma pesquisa que fez quatro tipos de perguntas a
diversos consumidores. Determine, para cada uma dessas perguntas listadas abaixo, que
medida de variacao de bem estar — variagao compensatéria ou variacao equivalente —
corresponde & resposta esperada:

(a)

Quanto vocé estaria disposto a pagar, na forma de imposto adicional sobre a renda,
para que ocorra uma elevagao no subsidio ao consumo do trigo que levasse a uma
redugao adicional de 5% no prego desse produto?

Solugao. O mdzrimo que alguém estd disposto a pagar para que haja uma redu¢do
no prego de determinado bem € a variacdo de renda que faria com que essa pessoa
ficasse tao bem apds a reducao no preco e o pagamento desse valor quanto estava
antes de ocorrer qualquer mudanca no preco do bem e qualquer pagamento por essa
mudanc¢a. Mas essa varia¢do € exatamente a Variacao Compensatdria associada a
essa reducao de prego. Portanto a resposta a pergunta “Quanto vocé estaria disposto
a pagar, na forma de imposto adicional sobre a renda, para que ocorra uma elevacao
no subsidio ao consumo do trigo que levasse a uma reducao adicional de 5% no prego
desse produto?” corresponde ao conceito de varia¢ao compensatoria.

Que reducao no valor do imposto sobre a renda que vocé paga que vocé consideraria
tao boa quanto uma redugao de 5% no prego do trigo?

Solugao. A reducdao no wvalor do imposto que o consumidor consideraria tdao boa
quanto uma redugao de 5% no prego do trigo corresponde ao aumento na sua renda
que faria com que ele ficasse, na auséncia dessa reducao de prego, tao bem quanto
ficaria caso houvesse a reducdo no prego do trigo sem reducdo de impostos. 1sso é,
ao aumento na sua renda que geraria um ganho de bem estar equivalente & reducdo
no preco do trigo. Essa medida corresponde & variacao equivalente.

Qual seria a reducao no valor do imposto sobre a renda que vocé paga que faria
com que vocé aceitasse uma redugao nos subsidios ao trigo que implicasse em um
aumento de 5% em seu prego?

Solugao. A redugdo no valor do imposto que faria com que o consumidor aceitasse
uma elevag¢ao de 5% no prego de trigo corresponde ao aumento de renda necessdrio
para fazer com que, apds a elevacdo no preco do trigo, o consumidor volte a ter
o mesmo nivel de bem estar que tinha antes desse aumento. Trata-se portando da
vartagao compensatoria associada ao aumento no preco do trigo.

Qual o aumento no imposto de renda que vocé estaria disposto a aceitar para evitar
que haja uma elevacao de 5% no prego do trigo?

Solugao. O aumento de imposto de renda mdzimo que o consumidor aceitaria para

evitar uma elevagao no preco do trigo seria dado pela reducdo em sua renda que
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geraria uma perda de bem estar equivalente a perda de bem estar que seria causada
pela elevacao do preco do trigo. Ele corresponde, portanto ao conceito de variagao
equivalente.

(2) Determine as fungoes de utilidade indireta associadas as seguintes fungoes de utilidade:

(a) u(zr,x2) = 29y

Solugao. Por se tratar de uma funcao de utilidade do tipo Cobb-Douglas com pa-
rametros . e (3, sabemos que as funcdes de demanda serao
a m ( ) 6 m
— e z m) = —.
Oé‘i‘ﬁpl 1(P1, P2, Ck-i-ﬂpg

Substituindo essas fungoes de demanda na func¢ao de utilidade, obtemos a func¢do de
utilidade indireta

v(p1, pa, m) = u(zy(p1, pa, m), za(p1, p2, m)) = ( m >a+ﬁ (oz)a <ﬂ>ﬁ

a+p p) \p
(b) u(z1,@2) = z1 + Vs

Solugao. Inicialmente, determinemos as funcoes de demanda para a funcdo de
utilidade sugerida. Para tal, devemos resolver o sistema de equagoes
UM g, _n
Umgs  p2
P11 + P22 = m

A wutilidade marginal do bem 1 € UMg, = ai(xl + V) = 1. Jd a utilidade

1

z1(p1,p2, m) =

é
marginal do bem 2 é UMgy = 8%2(1‘1 + V) = ﬁ. Desse modo, o sistema de
equagoes acima fica com a forma

2/x9 = b
p2
P11 + P22 = m

Resolvendo esse sistema, obtemos

2
m - p1 b1
R = — = — P = —
z1(p1, p2, M) p1 4ps e x2(p1, P2,m) 4py2
Substituindo as fungoes de demanda obtidas na funcgdo de utilidade, obtemos enfim

a funcao de utilidade indereta

2
m P1 P1 m P1
o(pr,pam) = = o [P = g B
( ) P11 4pe 4p3  p1 4po

Observacao: as funcgoes que encontramos so sao vdlidas caso os pregcos dos bens e
a renda do consumidor sejam tais que as funcoes de demanda assumam valores nao
negativos. Todavia, pode-se ver facilmente em que, caso o prego do bem 1 assuma
um valor suficientemente elevado, a funcao de demanda por esse bem pode assumir
valores negativos. A rigor, portanto, devemos impor a sequinte restri¢cao adicional:

z1(p1,p2,m) >0

Ou seja, supondo-se que precos e renda sejam sempre positivos, a funcdo de demanda
encontrada so representard a demanda do bem 1 caso pml — i% > 0 o que ocorrerd

caso p > 2,/mp (lembre-se que p1 e pa sao positivos). Caso essa desigualdade nao
se verifique, o equilibrio do consumidor serd caracterizado por uma solucao de canto
comx, =0 ¢e¢x9g =2,

p2
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Portanto, se quisermos levar em consideragao essa solu¢ao de canto, devemos rees-
crever as funcoes de demanda e , obtendo

m
m_ b caso p1 > 2./mpa
$1(p17p27m): p1 4p2
0 caso p1 < 2y/mpy
€
P12
12 caso p1 > 2,/mpo
x2(p17p27m) = 7,52
caso p1 < 2/mpo
P2

Se quisermos construir uma func¢do de utilidade indireta que contemple a possibili-
dade de solugao de canto, a funcdo deverd ser reajustada para 0s casos em que o
consumo do bem 1 € nulo transformando-se em:

m
L

— caso p1 > 24/mp2
p1 A4pe
U(pl,pg, m) - m
— caso p1 < 2¢/mpo
D2

(¢) u(zy,r2) = min{zy, z2}

Solugao. FEssa funcdo de utilidade representa as preferéncias de wm consumidor
que considera os bens 1 e 2 complementos perfeitos. Como sabemos as fungoes de
demanda pelos bens 1 e 2 sao nesse caso respectivamente:
= L2\P1, P2, M) =

pP1+ D2 o p1+p2

Substituindo e na funcdo de utilidade, obtemos a funcao de utilidade indireta:

. m m
v(p1,p2,m) = min

$1(p17p27m)

p1+Dp2’ p1+ D2

Ou seja,
m

v{p1,pP2, M) =
( ) Dp1+ P2

(3) Empregue os resultados obtidos no exercicio anterior e a identidade v(p1, p2, e(p1, p2, u)) =
u na qual v(p1, p2, m) é a fungao de utilidade indireta e e(p1, p2, u) € a fungao de dispéndio

para determinar as fungoes de dispéndio associadas as seguintes fungoes de utilidade:

(a) u(z1,x2) = 29y

Solucao. Conforme vimos na solugao do item 2a, a funcdao de utilidade indireta
associada a essa funcao de utilidade €

v(p1,p2,m) = <QT5>Q+B (;‘1)& <pﬁ2>ﬁ

Usando v(p1, p2, e(p1,p2,u)) = u obtemos

() () () =

Finalmente, resolvendo essa igualdade para e(p1,p2, m), obtemos
8
= ) a8
e(p1,p2,m) = (a4 f)u=+s (%) +8 (172>

B
(b) u(z1,22) = 21 + /79
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Solucao. Na solugao do exercicio 2b chegamos a func¢do de utilidade indireta
m 4!

— 4+ caso p1 > 2¢/mpa
P11 4Ape
v(p1,p2, m) = o :
= caso p1 < 2¢/mpy
P2

Substituindo m por e(p1, p2,u) e igualando a fun¢ao de utilidade indireta a u obtemos
2

pru — P caso p1 > 2/mpo
e(p1,p2,u) = 4py
p2u2 caso p1 < 2¢/mps

(¢) u(z1,z2) = min{zy, z2}
Solucgao.

e(phpQ? u)

=u = e(p1,p2,u) = u(p1 + P2
p1+ p2 ( ) ( )

(4) Um consumidor possui uma renda igual a R$ 1.200,00. Ele consome apenas dois bens —
obem 1 eobem 2. O preco do bem 1 é constante e igual a R$ 4,00 por unidade. Calcule
a variacao equivalente e a variacao compensatoéria associadas a uma elevagao no prego
do bem 2 de R$ 1,00 por unidade para R$ 4,00 por unidade. Supondo que a fung¢ao de
utilidade do consumidor seja:
(a) u(zy,x2) = x‘f‘xg
Solugao. Antes de qualquer coisa, recordemos que 0s conceitos de variagdo com-
pensatoria (VC) e de variagao equivalente (VE) associados a uma mudanga nos
determinantes da restricao orcamentdria de (pY,p9,m®) para (pi,ps, m') sio defi-
nidos por:

VC:ml _e(piapévuo) e VE:e(p?,pg,ul) _mO

nos quais u®

€ o nivel de utilidade obtido pelo consumidor nas condi¢coes iniciais e
ul € o nivel de utilidade obtido pelo consumidor nas condi¢ées finais. Ou ainda,
empregando-se a funcdo de utilidade indireta,

u’ =o(pl,pd,m’) e u'=o(p,pz,mh).
A partir da funcdo de utilidade indireta obtida no item 2a e dado que p(l) = p% =
4,m% =m! = 1200, p =1 e p} = 4, obtemos

wtB o0 s\
uO:v(4,1,1200):<;2+00ﬂ> (%) <f>

0 /1200 \**P rane ()7
u _0(4,1,1200)_(M> (Z) <4>

Aplicando a funcao de dispéndio obtida no item 3a & definicao de variagdo compen-
satoria e de variacdo equivalente, obtemos

e 1 QL% 1\ a8
VO =m! — e(pl, ph,u) = m! — (& + B) (u°) 7+ (i) (Z) -

OGO ONS

B8
1200(1 — 45+7)

1200 — (o + 3)
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B

L O\ @t [0\ a+h
VE = o) - = ot ) ()7 (2) 7 (BT e -

1200\ sana (B\F] TP [4N\Z5 (1) 7
(2] E) T -

B
1200(4” a+8 — 1)

(a+0)

(b) u(x1,x2) = x1 + /24
Solucao. Visto que a fungao de utilidade indireta para essa fungdo de utilidade é,
conforme determinamos no item 2b

m 1
v(p1,p2,m) = — + ——
(P1,p2,m) p1 4p2
Temos,
0 0
0o m ot 1200 4
U p? + 4pg 1 + Ix1
1 1
1200 4
wl= o P St T 300,25

- pl +4p;_ 4 4 x4
Adicionalmente, no item 3b determinamos que a funcao de dispéndio para a presente
funcdo de utilidade € dada por, desconsiderando a solugdo de canto,
2
e(p1, p2,u) = upy — &'
4p2

Assim, teremos

12 2
D 4
VC =m' —e(pl,ph,u’) =m! —u'p] — 4—]1)% = 1200 — (301 x4 — = 4) =-3

e
2

4x1

— 1200 = -3

02
VE =e(p},pd,u') —m® = u'pd — % —m" = 300,35 x 4 —
P2

(¢) u(zy,r2) = min{xzy, 2}
Solucao. No item 2c¢, determinamos que a funcao de utiliade indireta associada &
funcao de utilidade acima é

( )= —
v\p1,p2,Mm) =
p1 + D2
Assim, teremos
0
0 0.0 0 m 1200
U =v(py,pa,m ) = = = 240
(p1> P2 ) p(f_{_pg 1+1
1
1 111 m 1200
u- =v(py, P, m) = = =150

Visto que, conforme vimos no item 3c, a funcao de dispéndio €
e(p1,p2,u) = u(p1 + p2),
As variacoes compensatoria e equivalente serao dadas por
VC =m! —e(pl,pi, u’) = 1200 — 240(4 + 4) = —720
VE =e(®,pd,u') —m® = (44 1)150 — 1200 = —450



